مراجعة التفاضل والتكامل 


الصف الثالث الثانوى 


من اعداد الاستاد/ 
ربيع فايد معلم خبير الرياضيات بالمرحلة الثانوية 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) 


مراجعت على الصف الثانى الثانوى 


الصف الثالث الثانوى(علمى ریاضیات) 


ه ميل المماس =المشتقة الاولى معدل التغیر ا د( + ه) - د() ضر 
ھu>.‏ ھ 


شرط أن تكون الدالة قابلة للاشتقاق 
أن تكون متصلة ونهاية معدل التغير يمين 
ویسار النقطة موجود ومتساوی القيمة 


ادرس الشكل المقابل وبين متى 
تکون الدالة غير متصلة 

> ومتصلة وغير قابلة للاشتقاق 
> وقابلة للاشتقاق 


EE E TEN FRE O 


قا 
( 
| 1 
U‏ 


فواعد الاشتفاق 


مشتقة الدالة الثابتة = صفر «مثلا صذه ,. ص = 


® 
ص= س“ ,. ص“ کے ہس متلا ص=۴س° .. کاس 

I a TT :‏ ئر 5S‏ 
© ادا کان ع ۰ 5 دالتين فابلتين للاشتفقاق فان ونا وس یي 
٠ه‏ إذا كان ع » ى دالتين قابلتين للاشتقاق فان x)‏ بڑں) ے کک ہرں ر کک × ۓ 

ل ع کک یں 
٠‏ إذا کان ع » ی دالتين قابلتين للاشتقاق فان (2) ے کت 2 

۶س[ 

٠‏ قاعدة السلسلت : إذا كانت ص=د(ع) قابلة للاشتقاق بالنسبة للمتغير ع »كانت ع=ر(س) قابلة 


للاشتقاق بالنسبة للمتغير س فإن ص=د(ر(س)) تكون قابلة للاشتقاق بالنسبة للمتغير س ويكون 
وص و۶۶ص و 

ي × ر“ 

کے × = د(ر(س)) × ر (س) 


ه مشتقة حاصل ضرب دالتين = مشتقة الدالة الاولى × الدالة الثانية + مشتقة الدالة الثانية × الدالة 


الاولى 


= مشتقة خارج قسمة دالتين‎ e 


مشتقة البسط × المقام - مشتقة المقام × البسط 


و 
E‏ : مشتقة ما تحت الجذ 
مشتقه الجدر التربيعى لدالة = ت متاص- اس س .ص = ا 
ضعف الجذر ۲ س + ۳ 


التكامل وتطبیقاته ٣ث ۲١۰٠۷‏ 


(۱) 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


مشتقة جا زاوية = جتا الزاوية × مشتقة الزاوية 
مشتقة جتا زاوية = - جا الزاوية × مشتقة الزاوية 
مشتقة ظا زاوية = قا" الزاوية × مشتقة الزاوية 
مشتقة ظتا زاوية = - قتا" الزاوية × مشتقة الزاوية 
مشتفة قا زاوية = قا الزاوية × ظا الزاوية × مشتقة الزاوية 
مشتقة قتا زاوية =- قتا الزاوية × ظتا الزاوية × مشتقة الزاوية 
الدالة المثلثية لابد أن تكون الزاوية بالتقدير الدائرى بخلاف النسب المثلث (فى المثلث) 
جا" س + جتا" س =۱ ۰ ۱+ ظا" س = قا" س ۰ ۱+ ظتا" س = قتا "س 
مشتقة قوس مرفع لاس خلاف ١-‏ نشتق القوس بالنسبة لنفسه × مشتقة ماداخل القوس 
قاعدة ال چ _ کک ا 
۶س وځ 
شرط الاشتقاق البارامترى أن يكون لهم مجال مشترك يصوب كتاب المدرسة ص١١‏ 
إذا کان ص=د(ع) › ع=ر(س) .. کک =د " (ر(س))× ر“ (س) 


إذا كان ص=د(ع) فان ص دد (ع) × ع” أو نستخدم التعويض 
إذا کانت ص = (ع ٥‏ ر)(س) . ص =ع(ر(س)) ٭'. ص =ع ‏ (ر(س)) × ر“ (س) 
فى حالة الدالة البارامترية إذا امكن التخلص "من البارامتر بالتعويض أو الضرب .... بفضل ثم نشتق 
إذا کان ص = ۸| د(س) 
الاشتقاق الضمنى Implicit Deffereıtiati0¬‏ 
اشتقاق العلاقة الضمنية د(س» ص) = ٠‏ يتطلب اشتقاق كل من طرفى العلاقة بالنسبة لأحد المتغيرين س أو 
ض وكا قاعدة اة جص عا او عل الرقب. 
وس وص ) 


الاشتقاق البارامٿرى Parametric Defferent1a101‏ 
ھکل _ ان و س وس 
لمنحنى المعط ا الا | رك س دد — ج 
ا و ن) یکول ۾ ی اھ کی کد 
حیث د » ر دالتان قابلتان للاشتقاق بالنسبة إلى ن 
المشتفة الثانية هى المشتقة للمشتقة الاولى والثالثة مشتقة المشتقة الثانية وهكذا 
فكرة ايجاد المشتقة النونية نستنتج القاعدة التى يمكن بها ايجاد اى مشتقة 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۲( 


من اعداد الاستاذار بی فاید ا س خبیر ر (مدر سة كحك ا ي الصف الثالث کک ى(علمی ر رياضيات) 


ایا 
ل ود ص x)‏ ` 1 
. ی سد = دا۵ (س) a a‏ 
و e u“‏ 
أ- : تقرا دال اتنين ص دال س انين 
۲“ یوجد اختلاف بین “ کچ( ا فالأولى تدل على المشتة 
بىنما الثانىة تد تدل عل مربع ۱ آ 2 8 
9 ص = د (س) 5 
ه ميل المماس = المشتقة الاولى للدالة = معدل التغير =ظال £ e‏ 
= ظل الزاوية التى يصنعها المماس & ل 
ر )5 د 


ه شرط التعامد هو حاصل ضرب الميلين ١٠-=‏ بينما شرط التوازى تساوى الميلين 
ه معادلة المستقيم المار بالنقطة (س؛ › ص)) وميله م هى المعادلة الاحداثية (الكارتيزية) هى 


ص صا _ 
سس 

ه معادلة المستقيم الذى يقطع من محور السينات جزء طوله ۲ وايقطع من محور الصادات جزء طوله 
ب ھی = + ص 


ب 
ه يقال للمنحنيين أنهما يتقاطعان على التعامد 


إذا كان المماسان لمنحنييهما متعامدان 


ه معدل تغير أى شئ يساوى مشتقته بالنسبة للزمن شض 
e‏ تزداد › تمدد › تباعد › تراكم + [٠‏ تتناقص › اقتراب › تسرب › -] 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١۰٠۷‏ )۳( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
ه إذا كانت س. القيمة الابتدائية للمتغير س(عند ن=٠)‏ › ى معدل تغير س بالنسبة للزمن » س 
AJ 5‏ 


0 م 
4 


»+ » » » ۶ س 
فيمه المتغير بعد زمن ن فان س = س. + e‏ 
ه نهاية دالة بها اساس وأس نوجد نهاية الاساس والاس(نوزع النهاية) 
ه نهاية دالة فيها لوغاريتم يمكن التبديل بين النهاية واللوغاريتم 
TT‏ س 1 
® رسم الداله الاسيه ص =ه “+> هى رسم الدالة ص دھ " بانتقال (ب › ج) 


ه العدد | 8= : س ا 
لطبيعی ا (+.) ا ي ج 


نتائج ا( + و ا + )= 
8 ك 
۰ نتائج ہکا ((+ لعض)“ = ھ“ « ا( + ص) “= هھ“ 
ص ص 


د(س) 


1 
٠‏ ملخص النتائع : ا + )۳ = و 


o0 + س)‎ 


د(س) 


(٤( ۲١۰٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث التانوى(علمى رياضيات) 
بعض خواص اللوغاريتم الطبيعى 
اللوغاريتم الطبيعى له نفس خواص اللوغاريتمات السابق دراستها. 
اذا كان س 3 ع » ص دع أ د ع - [) فإن: 


ع 


O EE 


۲( س ۳( لو ھے = ۱ 
او ُٗ------ الأساس ---ح--: 
(٤‏ لو ١‏ = صفر 0( لو س = و (خاصة ت تغيير الأساس ن( 
ا أ : 
لکل س»› ص 3ع › ن 2ع 
)٦‏ لوس ص = لوس + لوص ۷( د 


ه مشتقة الدالة ذات الاساس الطبيعى (ه) يساوى الدالة × مشتقة الاس 

ه مشتقة الدالة اللوغاريتمية ذات الاشساس ٠‏ يساوى (مشتقة الاس + الدالة )× لر ه 
1 

ه مشتقة الدالة ذات متغير لاس يحتوى متغير اما ناخذ لر للطرفين 


ار ⁄ 


أو نستخدم القاعدة (خارج المنهج) د(س)“ ا د د (س) + ر (س) لر ود 
الدالة [ × مشتقة الاساس+ مشتقة الاس × لور للاساس] 
ه أو مشتقة الدالة اللوغاريتمية ذات الاساس م يساوى الدالة × مشتقة الاس×لر ١‏ 
ه يمكن اشتقاق الدالة الكسرية أو الأسية باخذ لر للطرفين قبل الاشتقاق بخاصة عندما يکون 
ھ 


اساس الدالة اللوغارتيمية متعیر (دالة ق س ) 


2 
لم x=‏ 2 لرا×لرهدا لر | 


التكامل وتطبیيقاته ٣ث ۲١٠۱۷‏ (°) 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
مشتقات الدوال الأسية واللوغارتمدة 


إذا كانت د(س) دالة قابلة للاشتقاق فإن: هھ × د (س) ےس = د( + ت 
إذا كانت د(س) دالة قابلة للاشتقاق › د(س)# ٠‏ فإن: 


| سے × د( )یس = لر | د(س) | +ت 


د(س) 


س + 
0 | وس = س + ( تچ ) لر | جس + ۶| جت > درجه البسط ددرجه 
جو س + ۶ ج ج 
المقام=الاولى 
1 ەس + ۷ © £ o+|‏ 
مثلا. ۶س = س ل ۲س ۱ | +ت 
س ۱ ۲ 5 لر | 


= جس + لو | ۴س ۱| +ت .ا 


: ڪس = ٤ین‏ + 1لو | ۲س - ۳ | جت 


۳ 


تكامل الدوال الأسية واللوغاريتمية 


© 
(٦) ۲١٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
٠‏ إذا كانت د دالة قابلة للاشتقاق على الفترة ] ٠‏ › ب[ فإنها تكون تزايدية على الفترة فى حالة 
د (س)>۰ لکل س د ] ب[ 
٠‏ إذا كانت د دالة قابلة للاشتقاق على الفترة ] ٠‏ › ب[ فإنها تكون تناقصية على الفترة فى حالة 
د (س)<۰ لکل س د ] ۰۲ب[ 
اى نبحث اشارة المشتقة الاولى لمعرفة فترات التزايد والتناقص بشرط قابلة الاشتقاق 
ه يكون المنحنى محدب لاسفل فى فترة مفتوحة وقابلة للاشتقاق عليها إذا كان المنحنى يقل اسفل 
مماساته أو فوق أوتاره و د“ (س) > : 
٠ه‏ يكون المنحنى محدب لاعلى فى فترة مفتوحة وقابلة للاشتقاق عليها إذا كان المنحنى يقل فوق 
مماساته أو تحت أوتاره و د“ (س) < : 
ه يكون للمنحنى نقطة انقلاب عند نقطة فى فترة مفتوحة (الدالة متصلة فى الفترة) وللدالة مماس 
(قابلة للاشتقاق عند النقطة) و فصلت تحدبين مختلفين 


کر کی 8 ) 
توجد نقط انقلاب للمنحنيات ٣٠۲۰١‏ لتغير اتجاه تحدب المنحني لا توجد نقط انقلاب لعدم 


ووحود مماس له عند ح وحجود مماس عند جح 


ه الخطوات المطلوبة كما فى 


المخطط المقابل ا 
نوجد مجال الدالة | 


ثم المشتقة الاولى والثانية تماثل الدالة (س) سه د (س) 
ومنهما نستنتج النقط الحرجة 1 1 
والقيم العظمى والصغرى المحليه النقط الحرجة التحدب ونقط الاتقلاب 
وفترات التحدب ونقطه الانقلاب | 
> نقاط التقاطع مع محورى الاحدائيات 5 
فتر ات الت ايد والتناقے 
ندرس التماثل بالنسبة لمحور الصادات 
إذا كانت زوجية و التمائثل بالنسبة القيم العظمى والصغرى المحلية * 
لنقطة الاإصل إذا كانت فردية 
منحن الدالة 
درسم المنحنى = 


٠‏ النقطة الحرجة شرط أن تكون الدالة متصلة عندها والمشتقة الاولى تساوى صفر أو غير موجودة 
ه القيمة العظمى او الصغرى محلية هى نقطة الدالة قابلة للاشتفاق وتتغير اشارة المشتقة الاولى 
على يمين ويسار النقطة 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲٠٠۷‏ (۷( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
ه يمكن اختبار المشتقة الثانية لمعرفة النقطة الحرجة هى قيمة عظمى فى حالة د“ () ٠<‏ وتكون 
صغرى فى حالة د" () ٠>‏ حيث س=ط نقطة حرجة ويفشل الاختبار فى حالة د" (۲) ٠=‏ 
0 لايجاد القيم القصوى (الصغرى والعظمى المطلقة) فى فترة مغلقة والدالة متصلة عليها نوجد قيم 

الدالة عند طرفيها وعند النقط الحرجة أكبر قيمة هى القيمة العظمى المطلقة والصغرى هى 


الصغرى المطلقة 

e 

ه لاحظ أن 
ELLER FEET‏ 
ساس HEWE:‏ 
کح 1 - ل 
ا پل | د(س) = + 1 س 
دس س ا 1۲ 

سد [-اء 1}-[r‏ 1 
e‏ 
طرق التكامل 


۵ تفاطضی ص = ص ۰ تفاضلی س = وس › 
٠‏ لايجاد التڪامل أول شى 


|د(س)آ" 


+ ت حیث رہ ‡ ۱ 
لہ +۱ 


۹7 |[د()] د (س) ۶س = 


1 د (س)ي 
@ د( سرا ) | + ت حیت د(س) + 
© هل تكامل مباشر خلاف ذلك نستخدم احدى طرق التكامل 


٠‏ يستخدم (غالبا) التكامل بالتعويض 

) لايجاد تكامل حاصل ضرب دالتين (أو تركيب الدوال‎ )١( 

(۲) قوس مرفوع لاس عدد × مشتقة ماداخل القوس 

(۳) فی وجود جذور غالبا ما نفرض ما تحت تحت الجذر بمتغير لتسهيل التكامل 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۸( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
٠‏ يستخدم (غالبا) التكامل بالتجزئی ‏ | ص ء٤‏ - ص٤-‏ | س 
)١(‏ حاصل ضرب دالتين إحداهما ليست مشتقة الاخرى 
نعتبر أحداهما دالة والاخرى مشتقة دالة أخرى نشتق الدالة ونكامل المشتقة حتى نوجد الدالة الاخرى 
=حاصل ضرب الدالتين - تكامل حاصل ضرب ناتج تكامل (مشتقة الثانية) × مشتقة الاولى 
(۲) دالة أسية × كثيرة حدود › دالة لوغارتمية × كثيرة حدود › دالة مثلثية × كثيرة حدود 


ه فى ذكر فى السؤال استخدم احد طرق التكامل لابد من استخدام التعويض أو التجزئ 
تحامل الدوال المثلفية 
۰ | قاس طاش ۶س = قاس + ت 
الاثبات | قا“ سن طاس وس = | قا" 'س(قاس ظاس) ۶س قاس + ت 


ه جدول التكاملات الاساسية 


التكامل المحدد 


ه كل قواعد التكامل غير المحدد تطبق أولا ثم نعوض بحدى التكامل 


ب 


° | د (س) یس = د (ب) - د() بشرط أن تكون الدالة متصلة فى الفترة  [‏ › ب] 


١ 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۹( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ب > 


| د(س) یس = | د(س) یس + | د(س) ۶س بشرط أن تكون الدالة متصلة فى الفترة  [‏ › ب] 
1 1 ج 
> وهذه الخاصية صحيحة إذا كانت ج ? [ ۲ ب] 


ب 


اذا كانت د فردية فان | د(س) ۶س =صفر واذا كانت د زوجية | د(س)ءس =۲ | د(س) س 
إذا كانت د دالة متصلة على فترة فإنها تكون قابلة للتكامل على الفترة 

1 

| د(س) س = صفر بشرط أن تكون الدالة متصلة فى الفترة [ ٠‏ » ب] 

1 


١ ب‎ 


| د (س) س = - | د (س) س بشرط أن تكون الدالة متصلة فى الفترة [ ۲ › ب] 
1 ب 


الدالة د(س) =|ن+۲| غير قابلة للاشتقاق عند س=-۲ نوجد التكامل خلاف النقطة س=-۲ 
تقسيم فترات التكامل تكون س=-۲ فاصل 
س 


| د() .6ے = د(س) بشرط أن تكون الدالة متصلة 
1 


-ں 1 


اذا كانت الدالة د متصلة و زوجية .. أ د( س) ۶س = | د(س) یس 

ج ب 
تكامل المقياس نعرف المقياس وتكون دالة معرفة باكثر من قاعدة أو نوجد اصفار المقياس ونكامل 
بالقيمة المطلقة 


نوم نوم 
نہ" ۲ اسن اہ" ۲ ان۲ 
| س ra‏ 1 س TY TF‏ 


(٠۰( ۲١٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
اولا:الاسئلب الموضوعي(آأختر الا جاب" الصحيحل من بين الاجابات المعطاة) 


(بوکلت ۱) 
۽ ص ۹ 2 ا 
[١‏ ادا کان ص= ل س فان ¬= ي ڪي ي 
[J‏ لوس فان ےر ( o e‏ ا( 
لو(س ۲ س+ا) ‏ 
]٣[‏ ادا کان د(س) = ھ فان د (۰) = 0 ( ٤=‏ ۲-۰ ۰ < ؟( 
[۳] ذا کان د(س) = (جیاس) حم فان د" (صفر) = ..... (-۳۰ ۲-۰ ۱-۰ ۰ صفر) 


]٤[‏ مثلث متساوی الاضلاع ضلعه يتزايد بمعدل بر سمإث فإن معدل تغير محيطه عند هذه اللحظة يساوى 
a N ET‏ 


[] اذا کان د(س) = س ےس لے س فان ميل المماس للمنحنی عند س=ه يساوى ا 
هھ 


(۰ ۱۰۱-۰ ›هھ) 


[] اذا کان د(س) = لرجاس -ل رجاس فان د( ) = ...)11-1( 
هھ هھ 
A‏ اتن > د( س) د( 
[۷] ادا کان د(س) = ھ فن ر 7# دم es‏ ( هھ › ۲ھ »ها »۲ھ ) 
س4 
(س) ۲ ۱ ۲ 
oN (....... ۸‏ هق Xo‏ س CC‏ — 
ا( د( 
١‏ سکیس کس( صقر ۱ 
ee‏ ) ( 
۲ 


| إجاس یس = LT LCT‏ 
۲7 | (لوس)ءس = a‏ ( 3 هھ ۱۔۱( 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۱۱( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


(بوکلت ۲) 
[۳] إذا كانت د(س) = لو ھ” فان د“ (س) = ....... ( ۰۱س ›» هھ“ ها ) 
هھ 
]١ ٤[‏ اذا كانت د(س) = ظاس فان د ( ج ) = CTVécbcefe eas‏ 
۳ ۳ ۲ 

۲-۳ — — E = ا‎ |٥ 
ا د لا لچ لج لر۲-)‎ 
(<< <°)... = )۱( ذا کان د(۲س) = س" + س فان د‎ ]٦[ 


٤> + إذا كان لمنحنى الدالة د نقطة انقلاب عند س=١ حيث د(س)= س" + ك س'‎ ]١[ 


فان ك = ® A‏ ( =1 ۳-۰ 1<۳( 
1۱۸7 ا ے..... 
س +۱ 
(أ) +١‏ لو(س+۱) + ث (ب) س - لو |إس+ا| + ث 
(ج) س + لو (س+۱١)‏ +ث (د) س + لو|س +۱| + ث 
(A < A NP << = (E‏ 
٤‏ ° 
[ "[ اذا كانت د دالة متصلة على ح ¢ | د(س )یس = ۲ ¢ | د(س) یس ٤=‏ 
۳ ۳ 
٤‏ 
فان | د(س) وس =...... (صفر» ۰۱-۰۱ ۲) 
13[ | قاس ظاس یس = .......... ( صقر ۰,۵ ۰ ۰۱ ۲) 


[۲۲] إذا كان صن" » ع ن" فإن معدل تغير ص بالنسبة إلى ع عندما ن=٠‏ 
1,0١ ¢ 1(‏ ؟( 


[۲۲۳] أصغر قیم المقدار س" ۳س + ٥ہ‏ حیث س د[ ۲۰۰] ھی a...‏ )1-1 <<"( 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۱۲( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


(+لوس)' 


4 | هوس = e an‏ 
س ٤۹ A۸‏ ۸ 
(بوکلت ۳) 
[] اذا کان د(س) = ظتاس فان د(2 ) = 0 
Y YV( YY‏ 
1[ ا( +جاس)* = ............. ( هھ »> ھ۲ » صفر »۱ ) 
س 
]'[ | ھت ×جاس س = +ث ( ھک دوھک ھ > ھک ) 
[۲۸] حجم الجسم الناشئ من دوران المنطقة المحددة بالمنحنى ص= |س| والمستقيمين س=-٠‏ › 
1 ؟ ٤‏ 
١=‏ دورة كاملة حول السبنات = e e-7 T1...‏ | — 
س۱ دور حول محور سکس ( 
[۲۹[] إذا كان منحنى الدالة د محدب لأسفل فى الفترة ما فإن .......... فى هذه الفترة 


( د“ (س) < ۰ ۰ د" (سن)> ۰ د (س) < ۰ ۰ د (س) > ۰ ) 
[۳۰] اذا کان س" + ٣س‏ ص" = ص" + ٣س"‏ ص فإن ميل المماس للمنحنى عند أى نقطة ا 
( ۱۰ ۰ صفر ۰۱ ۲) 
٤‏ ۱ 
[۳] إذا کان | (س) س =۷ | د(س) س = ۳ فان | [د() + ۲/(س)|ءس = e‏ 
٤ ۱‏ ۱ 


)۱۰۷41( 
[۳۲] إذا کان د“ (س) = س د(س) › د(۳) = -ه فان د (۳) = e‏ 

)“4° 19<( 
[۳۳] إذا كانت معادلة العمودى للمنحنى ص= د(س) عند النقطة (۲ › )١‏ هى س + ٣ص‏ =ه 


فان د (۲) = e‏ (- 2 


( < 


(بوکلت )٤‏ 
]۳١[‏ مثلث مساحته تابتة وتساوى ١‏ متر مربع إذا كان ارتفاع المثلث يتناقص بمعدل ۱ م/ث فان معدل 
تزايد قاعدته عند اللحظة التى يكون فيها ارتفاعه نصف متر يساوى م/ث (۱ ۲۰ ٤۰‏ › ۸) 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۱۳( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ھ“ 
| ۶س = a‏ 
ral‏ 


(١+ه”ء‏ لور|س+اإ|+تء لرإ|ه ” +١|+تء‏ لرإ|ه ٠+١|+ت)‏ 
هھ هھ هھ 
]۳١[‏ المساحة المحصورة بين المذ لمنحنی ص= ا ومحور السينات فى الفترة [ ١‏ › "] 


تساوی Nr‏ وحدة مساحة (الر٣ ٠١‏ لر۲ ٠‏ ؛ لر ٠‏ ؛) 
هھ هھ ھ 


۲ ۲ 
]۷[ | س ھ” وس |( ۾“ ڪس = e‏ 
[ ۱۲ھ“ ۲۰ھ - ٦۱‏ ھ- (۲۰١‏ هھ“-)] 
[۳۸] میل المماس للمنحنی ۲س ص' + س ص = ص عندما ص۱ يساوى e‏ 
۹ ۲ ۹4 ۲ 
(a ٩ xX )‏ 
٣ ]۳۹[‏ | جا ۲س جا س یس = ...ا 


[ جا س جا آس + ت ے جا “س جا "س ات جااآس + ن > جس +ت ] 
]٤١[‏ إذا کانت د : ح ے ح حیث د(س) = س' - ٣س‏ فان 
(أ)منحنى الدالة له نقطة انقلاب ومحدب لأعلى فى الفترة ] - * › " [ 
(ب) منحنى الدالة له نقطة انقلاب ومحدب لأسفل فى الفترة ] [٠ ٠‏ 
(ج) الدالة د تناقصية فى الفترة] ٠‏ › " [ 
(د) لمنحنى الدالة د مماس أفقى عند النقطة ١(‏ »-؟) 


]٤۱[‏ إذا کانت د: ح+ ے ح حيث د(س) = س لم س فان 
ھ 
aT »* aT *‏ ۱ 
(ا)الداله تزايديه على الفترة ] ه › » [ (ب) الداله تزايديه على الفترة] ٠ ٠‏ [ 


(ج) الدالة تناقصية على الفترة ] ه٠‏ » [ (د) الدالة تناقصية على الفترة] ٠ ٠‏ 2 
هھ 


)٤( ۲٠٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


7 <M r (») 

E 

N 
۲ 

)٠١(‏ (د) )٤١(‏ (د) 

(٤۳( 


)٠°( ۲١٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ثانيا:الاسئلت المقاليت 

(بوکلت ۱) 

[1] فى الشكل المقابل: | 
اذا كان حجم الجسم الناشئ من دوران المنطقة المظللة و 


دوره كاملة حول محور السينات والمستقيم س=-١‏ ¢ س=ك 


e + > ۰ 14 »‏ 
تساو ی a N‏ ) وحدة مكعبة 


6 ا d۲‏ کڪ 
(ھ هھ ) = ھ هھ = 


1[ أوجد حجم الجسم الناشئ من دوران المنطقة المحددة بالمنحنى ص= س' والمستقيم ص= ۲س 
دورة كاملة حول محور السينات 


3 
نقط التقا 4 س" = س س = ۰ ۲ > بوصضع ص = ۰ س = ۰ 


۲ 
Ea‏ 7 | ( س س ")س = 7 
“A 1‏ )| _ موھ ره # ` 
[۲] !دا کان د[ > ھ] > ح و كان د(س) =س - لو س ابحث فترات التزايد والتناقص ثم أوجد 
هھ 
القيم العظمى والصغرى المطلقة للدالة 
E‏ 


د (س) = ١‏ - 1 بوضع د (س) ٠=‏ کہ س = ۱ لاحظ د بے ۳۷ < TV KNA‏ 
هھ 


(۱١( ۲٠٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


الدالة تزايدية فى الفترة ] ١‏ › ه] © د“ (س) 
س 

EOE | ++++ u 

وتنافصيهة [ و »ا [ هھ ١‏ ۱ 
a‏ 

د(۱) ١5‏ ۔- لما = 4 

هھ 
E‏ ۰ 
د( مھ )= ج - So‏ ¢ 


د(ھ) =ھ - ١پ‏ ۱,۷ 
القيمة العظمى المطلقة م ١٠,۷‏ 
> الصغرى المطلقة ١=‏ 


لوم 
]٤[‏ باستخدام احد طرق التكامل أوجد | (ھ' +ھ ”)۶س 


لر لرم لر 


ھ 


| (ھ'” +ھ ”)ء۶س= | ھ ”۶س + ھ ”۶س = | ھ × ھ ”۶س +ھ ”وس 


۳ 
VN, = 


[6+ +] = Ls+Est |= 


[°] باستخدام احد طرق التكامل أوجد | لر سس 
هھ 
> 


بالتجزئی .. | لر سءس = س لوس - | س > دیس = س لوس - س +ث 
ھ هھ س هھ 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲٠٠۷‏ (۱۷( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى زد ت) 
]٦[‏ فى الشكل المقابل 


أوجد | [د(م] د (س) ۶س 


9 


WW 


AE 
أوجد أ إجاس | ۶س‎ ]۷[ 
S> 


I 
7 
| جاس س ر حجیاس‎ | u 


۲ ۰ _ 

[۸] اوجد معادلة المماس والعمودى للمنحنى ۲ ٣لم‏ ص لے س = س + ص عند النقطة التى احداثيها 
هھ ھ 

السينى س=١‏ 

® 


عند س= ۱ ۲ +لوصلوا= ا١‏ + ص ص ١=‏ ,. نقطة التماس )١ › ١(‏ 
هھ هھ 


۲ +لوصلوس س" + ص بالاشتقاق بالنسبة الىئ س 
هھ هھ 


⁄ 
۶5 »« « 4 + 
° ل وعند نقطة التماس 
کل مھ ی ھ ا 


ص ١‏ وص ءص ١‏ 
a EY‏ + - |= ×+ س س ميل العمودى = - 
۱ ۶س ۶س ۲ 
ت 5 
ن e: SS a‏ معادله المماس ص ١-‏ = ۲س + ے ص + س = ۳ 
ن ج 
rs‏ : _ - 
v7 ¢‏ معادله العمودى ,. ص -۲ = س -۱ ے ۲ص - س = 
ت 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۱۸( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
[۹] فى الشكل المقابل: | 


د(س) — س ' 
أوجد اكبر مساحة للمستطيل ۲ ب ج ء 
E>‏ 


بفرض ب(س › ص )تحقق معادلة المنحنى 
.. عرض المستظیل = س › طوله = ۴۲ - ص = ۳۲ - س؟ 


م = س(۳۲ - س' ) = ۳۲س - س٤‏ ےگ ٣۲‏ ٤س٣‏ | 


ئ ئ | 

¢ = ۔۱۲ س' بود EY i‏ عظمی 
کک کس 

٠‏ أكبر مساحة = ۲×۳۲ د ١١ = ٤١‏ وحدة مربعة 


بوکلت(۲) 
[۰] جد @ (لوس' -ظتاس) ® | (س'* +“ + )س 
ج 


TOE E‏ اوا ہس ٣ے‏ ب او" 
@ الرس طتا۲س) = ۲ × ×لرھ ٣‏ قت ا + قتا س 


۲ھ ۲س ۲ س ٣ | ٠٣۸۲‏ س 
@ | (س ' +د + )س = + ھا + ۲لو | س |+ت 
ھ۵ 


۲ \+AY 


]١١[‏ يرتكز سلم بطرفه الأسفل على أرض أفقية وطرفه العلوى على حائط رأسى إذا انزلق الطرف 
السفلى مبتعدا عن الحائط بمعدل ٠١‏ سم/ث فأوجد معدل انزلاق الطرف العلوى عندمايكون قياس الزاوية 


J 
٤ بين السلم والارض‎ 
S> 


بفرض طول السلم = ل ثابت ومن فيثاغورث › 


=۰ ۲سم/ت 


ل 
go =‏ ° س = ص س= ص = _—— 


۲V‏ ت 


وعندما هھ = س 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۱۹( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


]١ [‏ إذا كان محيط قطاع دائرى =۲١سم‏ فأوجد قياس زاوية القطاع الذى يجعل مساحته أكبر ما يمكن 
Sz‏ 

محيط القطاع = ۲نق + ل ,. ل ٠۲١‏ -۲نق > )١(‏ › 

مساحة القطاع = × نق =نق(1-۱۲نق) = “نق - نق" بالاشتقاق بالنسبة ل نق 


s » (5s ۰‏ « 8 < 
و س = ا۷ہ د = ا < ١ہ‏ )ب ي 
بوص ے ق عظمی 


س 


ا رک ٤‏ ل ٦‏ 
أكبر مساحة عند نة ت۳ »ل = ۱۲ ۳×۲ = ٦‏ سم ٭ ١--۶89‏ 
ر ۳ 

٤ 
أوجد | | ۲س٤ س‎ ]۱۳[ 


ج 


بوصع س - س ۰ س =۲ 


ع ۲ ٤‏ 
| | ۲س ٤‏ وس =| | ( )س |+| | (۲م ٤‏ )یت =|- =٤ + |٤‏ 
: : ۲ 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (*"( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث التانوى(علمى رياضيات) 
]١٤[‏ ارسم الشكل العام لمنحنى الدالة المتصلة د والذى له الخواص التالية: 

د(-۳ )=۸ ۰ د(۰) = ٤‏ › د(۳) =۰ »د (س) > ۰ عندما |إس| > ۳ › 

د“ (س) < ۰ عندما |إس| < ۳ 

> د“ (س) < ۰ عندما س < ۰ ۰د“ (س) > ۰ عندماس > ۰ 
چ 

النقط (-۳ › ۸) ٠٠(‏ ؛) › (۳ )٠ ٠‏ يمر بها المنحنى 


کر O‏ )> 0 کر) 


++++++++| __ ++++++++ 


A 


OO = ۳ - ۳ OO 


||| ||| إا 
|| || ||| 


3» 


الدالة تناقصية فى الفترة ] -" › " [ 

> الدالة تزايدية فى الفترة ح -[-۳ › "] 
(۳ ۰) قیمة صغری › (-۳ ۸) عظمی 
انى مدب اسف ] :0| 

> ولاعلی ] - ه › °[ ++++++++ > 


( ۰ ¢ ؛) نقطة انقلاب 


°7 أوجد حجم الجسم الناشئ من دوران المنطقة المحددة بالمنحنيين ص ص=°٥°‏ - س 


TLL 8‏ 
KL ®‏ | 
1 
بحل المعادلتين م — = 0س س - 9 س + =٤‏ . 

SBE? س‎ 
SEN س‎ 
SEES 8 
1 [| 
۲ ۲ 2 
lL (ه س( اس‎ |25 
BEN? ١ 
1 | 

_ — م ا ّ = ه۵ د 
7 اس + س “٦‏ اس وس = ٩‏ 7 وحدة مكعبة 0 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۱"( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
]١١[‏ أوجد المساحة تحت منحنى الدالة د حیث د(س)= س" ٣س‏ + ۳ والمحصورة بين المستقيمين 
س = ٠۰‏ ¢ س= ۲ 
ہک اچ نید 


ا 
۲ 
ا | ( س ٣۴س‏ + )وس 


۲ 
= اس سا | = ٤‏ وحدة مربعه 


7 ] إذا كان ميل العمودى على المماس لمنحنى الدالة د هو ي س فأوجد القيم العظمى والصغرى 
المحلية لمنحنى الدالة د ونقط الانقلاب إن وجدت علماً بأن المنحنى يمر بالنقطة )١- › ٠-(‏ 

چ 

'. میل المماس = ٣س'‏ ۳ ,. د (س) = ٣س'‏ ۔ ۳ باجراء التکامل .. ص = س '۔۳س +ث 
المنحنى يمر بالنقطة (-۲ ۰ )١-‏ ,٭ -۱ = -۸ ٦+‏ + ث ,. ث =۱ ,. ص = س'۔٣س‏ + ١‏ 

د (س) = ۳س - ۳ .. د“ (س) = ٦س‏ بوضع د (س) =۰ .. س = +۱ 

٠‏ د“ () > )١-١١( .. ٠‏ صغرى محلية › ٠.١‏ د“ ٠-( .. ۰ < )۱١(‏ ۰ ۳) عظمى محلية 

بوضع د“ (س)=٠‏ .. س= ٠‏ تفصل تحدبين ولها مماس واحد 


| 4 
)١ ¢ ۰ ( 6‏ نقطة انقلاب 8 د (س) 


بوکلت(۳) 
1۸ أوحد . 
Cn i‏ 
آي د ا 
S7‏ 
۰ اس + ١‏ 
THe‏ = 
وبفرص ص = عندماس )4ص ...ص ey ٠ u‏ 
س + ١‏ ص 
® ا 
. ا( +ص) ٠‏ ”= ما( +ص) ا(١‏ +ص) ” 
س00 سین س00 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۲( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


باو ا( = صفر × هھ = صفر 


س00 س00 


[۹] أوجد ا 
جا سج یاس 
SS‏ 
البسط مشتقةالمقاه 
جا س + جیاس 
جاس ج یاس 


[۲۰] إذا کانت ص= س فأثبت أن ص“ = ص(۱ + لے س )۲ + سسا 
ھ 


5 


۶س = لو |جاس-جاس | + ث 
هھ 


nn. 


S2 
)١( ص= س“ باخد ل للطرفين لان الاساس والاس متغیر .. ل ص سلس ے‎ 
ھ هھ هھ‎ 


⁄ر 
هھ 


لوس +| ص = ص (لو س )١+‏ بالاشتقاق مرة أخرى بالنسبة د س 
هھ هھ 
۲ 
۶ ص ⁄ ن 
= ص (لو س +ا) + 
ج = ص رلوس ۱)١١‏ ب 
¢ ص 
۳ ج = ص (لو س + ا)(لوس +۱) + = ص(لرس+) + 


= ص(۱ + لوس )۲ + سس 
ھ۵ 

11[ وجد | اا ۶س 

3 


= (۳سھ ”+ ەھ ")ئس = | ۳سھ ٣‏ س +| هھ "یس = ت + تم 


م م _#« YY ° — + es‏ 
حیث ت= | ٣‏ سھ یس بالتجزئی › ت = | ٥ھ‏ آ“ وس ےھ ' ”+ ت 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۳( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ق أ ٣سچ‏ "” ۶س = ا | چ ”۶س ا سھ ا a‏ 
٤ ٢ ۲‏ 
° © _- 
۶س ڪ سھ ٠‏ هھ E oS‏ هھ ج ن 
ھ ۲ ٤‏ ۲ 


[۲۲] قطعة من الثلج على شکل متوازی مستطیلات أبعاده فى لحظة ما هی ۳ › ١١ »› ٤‏ سم » فإذا كان 
فإذا علم أن القطعة تظل محتفظة بشكلها أوجد معدل تغير 

8@ المساحة السطحية لقطعة الثلج فى نهاية الثانية الثانية 

ج 

البعد الاول = ۲+۳ن ٠‏ البعد الثانى = ٤‏ + ن ٠‏ البعد الثالث = -١١‏ ٣ن‏ 


0© ج = س × ص *٭× ع = (۳+؟ن)( ° +ن()۲ ١د‏ ٣ن)‏ 


° ے =( +ن) ۲-۱۲7 ن) +( ۲+ )۲-۱ ن) - ۲ (۳+ ۲ن( +نû(‏ 


وعدن ٣=‏ ,۾ ئ \XVXT-IXVHFIXTX T=‏ =- 1 سم '/ث 


N۶5 


@ مہ =۲(س ص + ص ع + س ع) 
= 1[( ۲+۳ ن)(٤+ن)‏ + (٤+ن)(۳-۱۲ن)+‏ (۲+۳ن))( ۳-۲ ن) ] 


[ (i +F)"- (û-1) + (j++) "- (j-1۲) + (j + ۳) + (j+<( 11 = - 5 


وعدن = ,۾ — "1 ٤- = ] ۷× ۳- xT + xX - 1 + V۷ + 1X۲‏ سم" /ث 


]۲١[‏ نافذة على هيئة مستطيل يعلوه نصف دائرة ينطبق قطرها على أحد بعدى المستطيل فاذا كان محيط 
النافذة > أمتار أوجد طول نصف قطر الدائرة الذى يجعل مساحة النافذة أكبر ما يمكن 
Sz‏ 

محبط النافذة = ۲س + ۲ص + 7س = ٦‏ '. ص = ٦‏ - !س - ٦1٦‏ س 


مساحة النافذة = س ×ص + رس" 


٣س‏ 
م = س(٦‏ - ۲س - ۲ س) + رس" = ٦س‏ -۲س' - ٣س"‏ بالاشتقاق بالنسبة ل س مرتين 


(٣٤( ۲١٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


٢ 
E › پگ = ٦٤س ۲س‎ 
۶س ۶س ۶س‎ 
قيمة عظمى‎ ۰,9٩۸ × ۳ = و س‎ 

r+ 


أکبر قيمة للمساحة = ×۸٦‏ ۰,۹۸ - ۰,۹۸۸۲ - ۹۸×۸7 ,۰م ۱,۷١‏ متر' 


]٤[‏ إذا كانت د(س) = س" + م س +ب س + ٠  ثيح ٤‏ ب ثابتان أوجد قيمتى ‏ › ب إذا كان للدالة 
د قيمة صغرى محلية عند س=۲ › ونقطة انقلاب عند س=١‏ 


ج 

د“ (س) = ٣س"‏ + ۲س + ب » د“ (س) = ٦س‏ + ۲ ٠.١‏ عند س=١‏ نقطة انقلاب 
د( =۰ .. =۴ ۰ ۰* س۲ قيمة صغری .. د (۲) =۰ 

٠ = ب‎ =X -XT+ XY 

]٠١[‏ أوجد مساحة المنطقة المستوية المحصورة بين المنحنيين 

٠= ۱+ ص=(س۔۱)' › ص - س‎ Q9 ٠=  س۲+ض‎ ٠ ٦ = ص + س'‎ @( 
> 

@ ص = ٦۔‏ س' ۰ ص ۳۔۲ س 

نوجد نقاط التقاطع ,. ٦-س'‏ = ۲۳س 


س" - س - — E‏ س=-۔ ۱ ¢ س= ۲ 


۴ 
المساحة المحصورة = | | -٦(‏ س )-(۳- ۲س )یس 
ا 


= ۲ أوجد کو( ۲۴ )_ و(‎ [٦] 


س۰ 


۱ ۲ ۲ 
) لردھء لرھ» لرھ» )١‏ 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۰) 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
S>‏ 


الحل الاول: باستخدام الحاسبة أو قاعدة لوبيتال باشتقاق البسط والمقام ثم ايجاد النهاية بالتعويض 


الحل الثاتى: 
(۳ + س) س 
> کے ی م عا »> بوت ص= ٣ہ AT‏ 
س۰ س س۰ س 2 ۳س ۰ ص 


عند س ے ٠, ١‏ ص س ٠‏ 


با لرل + پ٣‏ لو(ا+) ے آلرھ 


ص 


حل ثالث: 
ا ۳ +( 
س 


a 


دا( چک د( م 


٣س‏ / ۲ 
د 
a‏ ۲ 
۲س 
= + = ل ھ 
د - س سوھ 
]۷ أوجد حجم المجسم الناشئ من الدوران دورة واحدة كاملة حول محور السينات للمنطقة المحددة 


بالمنحنى ص = ۳س ومحور السينات 
@ والمماس للمنحنى عند س=" €3 والعمودى على المنحنى عند س=" 


® 
@ نوجد معادلة المماس عند س= ۳ ٠‏ ص=" 
۳٣ ٍ‏ ۱ 
ص = ميل المماس = - 
۲ ۳س ۲ 


(۳٦( ۲٠٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
م 


من الرسم المنطقة التى تحقق محصورة بين المنحنى 
ومحور السينات والمماس هى المنطقة المظللة 


۳ 
.جح = | )س وس - | ٣س‏ وس 
۳ : 


۷ 
۲ 


Q9‏ نوجد معادلة العمودى 


NI\A =‏ 7 = ج 7 وحدة مكعبة 
ls‏ 


r. 


ص = - ۲س + ٩‏ بوصضع ص = ٠‏ .. س = ٤,٥‏ 


۲ ۳٣ 
۶س‎ )٩ + ج = | سء | (-۲س‎ 
۳ 1 


١۸ =‏ ۲ وحدة مكعبة 


[۲۸] أوجد أصغر بعد بين نقطة الأصل والمنحنى: س=۲جان = جا۲ن » ص= جتان - جتان 
E>‏ 

ف = اس" + ص" = ر (۲جاںہ-جا۲ہ)' + (۲ جتاںہ - جتا۲ں' 

ف = ر کجا لہا جا ' ۲ہ ٤جاںہجا۲ںہ‏ + ٤‏ جیا نہ + جا ۲ ںہ + ۲ جنال ج ا۲ن 


(٤ +٥ = ہں۲اتجہںاتج٤‎ + ہں۲اجہںاج٤‎ ٥ =‏ جتاںہ جتا۲لہ-جانہجاYن)‏ 
٤ + | Ey‏ جنا ۱ < جتا 0 < ۱ أکبر بعد ف = ۲ 


وأصغر بعد ف = ۲ أو بالاشتقاق ونكمل 
[۲۹] ملعب علی شکل مستطیل ونصفی دائرتین مرسومتین على ضلعين متقابلين 


ص 
للمستطيل كما فى الشكل إذا كان محيط الملعب ٠٠٠‏ متر 
ا س 
فأوجد أكبر مساحة للمستطيل 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۷( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
S>‏ 


محيط ١‏ لملعب = ٦1١‏ س + ص = ٤٠١‏ ص = ٦ - ۲۰۰١‏ س 
مساحة الشکل = م = س × ص + ٦س'‏ = ۲ س(۲۰۰ - ٦‏ س) + ٦س'‏ 


٠۰۰ =‏ س - ۲ 7 س + اس' =۰ س 1۲ س" 


Y۹» sS. 5‏ 
س ام ]لس ٠,‏ بوصع س = ٠.‏ س = _—— 
۶س 5 I‏ 
۶ ۹ ا 
٠‏ چ = ]7 < ١٢‏ س = عظمی 
۶س 18 
Yo VY o 5 ۴‏ .00 ۴ 


]٣ ١ [‏ أوجد مساحة المنطقة المحددة بالمنحنیین ص= ٩‏ - س" › ص= س' + ١‏ 

@ والمستقيمين س=٠‏ > س= ٣‏ € والمستقیمین س=. > س= ٣‏ > ومحور السينات 
ES‏ | 
نوجد نقاط التقاطع ٩‏ - س' = س' +۱ ° YF‏ 


نرسم كل من المنحنيين 


@ المساحة = 1|١‏ (۹- س" ) - (س' +۱) | ۶س | 


+ أ1 (۹- س" ) - (س" +۱)|ءس | 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۱۷‏ (۴۸) “ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


]١٠١اا(‎ +١٠١» ا۲‎ +I [ س على الفترة‎ ٠٣ احسب قيمة التكامل أ‎ ]۳١ 
> 

۰ + ° ۱ e 
بالقسمة بسطا ومقاما على س .. | کک ۶س = الواادلا‎ 

vr + : u YF + 

١ ٠ول‎ = -/ -لو|\+‎ 1. 
٣ CFT ٣ EE 

]۳١[‏ أوجد معادلة المماس لمنحنى الدالة ص = س“ عندما س=7 
> 


عند س = 71 و 
11 


٠.‏ ص = س“ باخذ لر للطرفين .. لترٍص = قاس لرس بالاشتقاق للطرفين 
هھ هھ هھ 


⁄ 
-قاس‌ظاس ×لے س + قاس × 1 ,. ق ظا +قا7r‏ × 
لر + قاس ×> .. س قا 1x7 7 jx r‏ 
14 
ا ا ا 
ص =۰ + )- ا( × E as‏ معادلة المماس 14 = 
r ¬— r7 7Z f‏ 


۰ 1ص - ٦‏ = ۔- س + 1۲ ,. ۲ص + س = ۸ 


]۳٣۳[‏ تتحرك النقطة (س » ص) على منحنی الدائرة س' + ص" ٤+‏ س -۸ص ٠١۸‏ عين موضع 
النقطة رس > ص) على منحنى الدائرة عند اللحظة التى يكون فيها معدل تغير الاجداثى السينى بالنسبة 
للزمن يساوى معدل تغير الاحداثى الصادى بالنسبة للزمن 


® 
EE Nay 
AS A 5 A S5 A 5 A 5 A5 


س + ص + ۲ ٠= ٤٠-‏ ,. ص = ۲ - س بالتعويض فى معادلة الدائرة 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲٠٠۷‏ (۹( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
6 س' +(۲-س)' + ٤س‏ -/(۲-س) - ۱۹۸ = ۰١‏ ,ا س =-۱۰ . س=ا 
النقط هى )٤-۰ ٦( › )١١ ۰ ٠١-(‏ 
٤‏ 
1“ احسب قيمة التكامل | س" + ٩‏ ۶س 
چ 
» » ۱ 
بفرض أن ع = س + ٩‏ ,. ۶ع = ۲س × س ۰ سی س = پم س وع ؛ 


عند س= ° .. ع5۴ عند س = ٤١‏ .. ع=o‏ 
Yo ٤ ٤‏ 

| راس" + ۹ وس = |( رس" + ۹ )س یس = | )غ-( Ls‏ 
| ۱ 


e. 
Ar.4= Ls( 64-E) | = 
۹ 
اذا کانت د: ح+ ے ح حیث د(س) = س ل س فإن‎ ]۳٥[ 
ھ‎ 
[ _ > ٠ (أ)الدالة تزايدية على الفترة] ه› » [ (ب) الدالة تناقصية على الفترة]‎ 
هھ‎ 


(ج) الدالة تناقصية على الفترة] هء » [ (د) الدالة تزايدية على الفترة] ٠‏ » “ [ 
هھ 


® 
۱ ۱ 
د“ (س) = لے س + × س = لوس + ١‏ بوضع د (س) ٠=‏ ,. س = 
هھ س هھ 6 هھ 
د (س) 
لاحظ ھ یہ ۲,۷۱۸ , 1 × ۳۷ ++++++++ | ا 
هھ 


هھ 


'. الدالة تزايدية فى الفترة ] ل › ٠‏ [ » تناقصية ] ٠‏ » _ [ .. الاختيار (د) الادق 
هھ هھ 


ولم ناخذ (أ) لان الفترة مفتوحة عند ه 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۳۰( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث التانوى(علمى رياضيات) 
دليل التقويم 
[1] كرة تسقط من ارتفاع ٠٤,١‏ متر وكانت اشعة الشمس تميل على الافقى بزاوية قياسها ٠٠‏ ° أوجد 
المعدل الزمنى الذى يتحرك به ظل الكرة على الارض فى اللحظة التى تلمس فيها الكرة سطح الارض 
چ 


ف =ع.ن + جرا س ٤,۹‏ ن" 


ظا ٦۰‏ ° = ا 
© © ص 


NA __s , N _ 
۳V ۳V 
"= ن" ...ن‎ ٤٠,۹= ٤٤,١ وعندما تصل الكرة لسطح الارض‎ 


_ ۸ ا چ 
© 


د ص 


کہ م 
ع" = ع." + جف ,. ع" = ٩,۸× + ٠‏ س بالاشتقاق بالنسبة للزمن 
L۶‏ ۶س » »+ + » 
م ع 7 Né ۱۹,٦‏ وعندما تصل الكرة لسطح الارض س I,=SE- ٤٤,۱‏ م/ت 
و 2 ن tT eM TS‏ 
« دع ۲٠,٤‏ لان السرعه معدل تغير المساهه بالنسبه للزمن 
N5‏ 
ظا ۲ < ے اب٤٤‏ س َ اب٤‏ س 
س 3 
د سا کت ے لم ,۹٢ے‏ 2 مرخ 
کہ م r‏ ۳ 0 
[۲] ذا كانت ص= جا فإوجد ص/٠‏ 
9 
ا 
° جا 0 = 
۲ت 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۳۱( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير 2 كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


| ت0 ت0 -ت0 
٠‏ تا اھ( ت) اھ ےھ ییو 
٣ت‏ ٣ت‏ 
]" اذا کان س + ٣س"‏ ص+ ٣س‏ ص" + ص '= ۱٥‏ فان 2 _ کک (۱ WP u‏ ( 
® 
sء‏ ص 
(س + ص)' = ٣ ۰/۱١‏ (س + ص)'(۱+ کک ) د ہہ کک = ۔۱ 
۱ 
9 
]٤[‏ | یس = E‏ (-۱ › صفر › ۱ › )٤‏ 
ا س + جیاس 
® 


الدالة فردية وحدود التكامل من م الى ٠‏ .. ا = صفر 
جاس 


[] فى الشكل المقابل: 

إذا كانت اكبر مساحة للمستطيل إب جو يساوى ٠١‏ وحدة مربعة 
اوجد قيمة ك 

> 

بفرض نقطة ب(س › ص) .. ص=س" ,. ب(س › س"') 

م = س(ك - ص) = س(ك - س') = ك س - س“ 


۶ ۶ 
کت ل ٤‏ ده لك = ٤سا‏ کے (۱ 
۶س س بوضع ۶س )ا( 


)۲( » )١( ك س -س؛ ج (۲) من‎ = ٤۸ ». المساحة ثابتة‎ ٠. 


٤۸‏ = ٤س٤‏ - س٤‏ .»س =± ۲ .ك =± !۳ ,. ك ۲۲ لان صك أعلى محور السينات 


[] فى الشكل المقابل إذا كان | د(س)ء(س) =۷ >| د(س)ء(س) =۷ 
| 1 
وکان م + + حم ٠=‏ وحدة مربعة 


(7/4۰۱14 ۰ ۲١( 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ 


ستاذ/ربیع فا سة كحك الثانوية) الصف الثالث الثا: ياضیا“ 
ا د/ربیع فاد عبدالعلیم معلم خبیر (مدر الثانويه) ١‏ ۱ النانوى(علمى رياضيات) 


ب 


٠ 


(") “N= = e ۷ = د(س)ء(س)‎ | 8 (۱) O E+ C+ 


> 


| د(س)(س)=۲ ۰ ۲-۲ ج (۲) بجمع (۲) ۰ (۳) 

ر 
r+ ۱‏ م = ٩‏ بالتعويض من(۱) .. ۲-۳۰ )=۹ .)=۷ 
[۷] ۲ب ج مثلث روؤوسه النقط ( ٠‏ » (‘ (° »۰ ( °‘ )۸ <( أوجد باستخدام التكامل حجم الجسم الناشئ 
من دوران سطح هذا ا لمثلث دورة واحدة كاملة حول محور السينات 
> 
بفرض و( E‏ ) ۰ و ) ۰ ۸(۲ ۰ ۳) 


۴ ص س .۰ ۳ 
نوجد معادله ڪ = 0 
دوج ب کک ۶ 6 ص = س 
۹ 0 ص ف . ۳ ۳ 
> نوجد معادلة و ڪڪ ص = - س 
کا س ۸ س ۸ 


۸ ۸ 
__۹ 5 ۲ ۲, ۹ 


[۸] إذا كانت النقط )٠ ٠("‏ › ب( )٠١‏ › النقطة ج دوس 
أوجد إحداثی ج لیکون قياس (جب) أكبر ما يمكن 
ج 


کد 
» 


٤ ۹‏ 
ظاله-ظا0 _ س س _ ەس 
ا+ظا‌ظا0 ٢,‏ س ج٣٣‏ 


۲ 


. ص= ظا (4ب) = ظا (» - © ) = 


ص _ (٥‏ س + )۳٦‏ - ۲س ×٥س‏ _ ۳7-ەس' و ص ٦‏ 
س (س' "(۳٦+‏ (س' ۲)۳۹ * وس o‏ 


NOs OS س كسا قيمة عظمى‎ ٠ 


التكامل وتطبیقاته ٣ث ۲۰٠۷‏ )۳۳( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


:. ظا (اچی) ے 0/2 . ل( دج ب) = 16 o۷‏ 


س 
]۹[ اوجد: | س باستخدام التكامل بالتجزئ 
(س +۱) 
n‏ 
ا 
بوضع ص = س وا“ e‏ . ۶ ع= (س + '-)١‏ 
سھ 
ع =-(س + ۾ ا = ا س + ۱)ھ ” ۶وس 
AT" Tr rol" NNE‏ 
سھ سھ " 
= + |ھ ”وس =- + هھ +ث 
س + ۱ Ca‏ 


طول ضلح القاعدة يزداد بمعدل ١سم/ث‏ بينما يتناقص ارتفاعه بمعدل ١سم/ث.‏ فأوجد العلاقة بين ع› س 
عند اللحظة التى يكون فيها الجسم ثابتا 


® 
مساحة القاعدة = س ¢ . = سم/ت › ک e‏ سم/ث 
۳V a (|‏ ۶س ئ 
ح = »× س" × ع بالاشتقاق بالنسبة للزمن ,م ٠‏ = ل“ (۲س = «*×ع + س ×س' 
۳ ۽ . ر ی ۹ س ) 
۰ = س×ا٭×ع س' ,٭ ۲ع = س 


۲س + س عماس < 
[۱۱] إذا کانت: د(س)= 
۴٣س‏ س علما س > . 


۲ 
)أ( أوجد القيم القصوى المطلقة للدالة فى ]١ › ٠[‏ (ب) أوجد | د(س) وش 
-إ 


3 
حاول بتڪ 


(۳“٤( ۲٠٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
کتاب الد رسهة 

]١[‏ باستخدام التكامل المحدد أثبت أن: 

ا 0 ٤‏ ۲ م » *“ + 

(أ)حجم الكرة = 7 (نق طول نصف قطر الكرة) 

(ب) حجم الأسطوانة الدائرية القانمة = 7أ حيث نق طول نصف قطر قاعدة الاسطوانة › ع 

ارتفاعها 


(ج) مساحة المثلث الذى طول قاعدته ٠‏ وارتفاعه ب تساوى اب 


(أ)الكرة تنشأ من دوران نصف دائرة طول نصف قطرها نق 
ص" = نق - س" نق 


«۰ 


r: 4‏ ۲ 8 ۲ ۲ 5 ۲ | ۳ 
حجم الکرة = 7 | (الہ سس )ی۶س = 7۲|( ہس )ی۶س = 7۷ کہ س = ہس 
a‏ 


۲U "۳‏ ° ۳ 
ج = NTI‏ 
ا نی و 1 


(ب) الاسطوانة الدائرية القائمة تنشاً من دوران مستطيل حول احد المحورين 
معادلة المستقيم ص= نق 


4 
٠ :‏ 
. حجم الاسطوانه = 7ہ ۶س = اف سا = 


(ج) معادلة المستقيم e‏ 


س ب ب-۰ 


as‏ ب) 


مساحة المثلث = | حارس )یس = حا اس بس = ب ) 
ب ب ب 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ (۳°) 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
[۲] حدد فترات التزايد والتناقص للدالة د حيث د(س) =س + ۲جاس » ٠‏ < س < 7)١‏ 


E> 
س تقع فى الربع الثان أو الثالث‎ ١ جتا س = - ج‎ .' ٠= د“ (س) = ۱ + ۲ جتاس بوضع د (س)‎ 
٤ Y _ o 
2 )»س 4۱3 = =[ ر‎ 7] = ۱١ = س‎ 
ر (س)‎ e. ++++ ٣ ا‎ 

٤ 4 ٤ ۲ 0‏ ۲ صفر 

نر ابدیه ۵( — س J — Moe‏ 

تزایدیہ ئی[ 17 | A! Tw‏ ۳ س 

٤ TT 

7¬ ۰o 7 = ] تلاقصیہ‎ 
rier l 


» ۴ » و۶ ص‎ ٤ 
أوجد ع ® إذا کان ص=جاع › س=جتاع © إذا كان ص= ن » س= ان‎ ]۳[ 


® 
@ بتربيع المعادلتين والجمع ,. س" + ص" = جاع + جتا"ع ١=‏ بالاشتقاق بالنسبة ل س 
کک ول ہے اک 

۶س ص 


@ ص = س' وذلك بالتعويض من المعادلة الثانية فى آلاولى .. . = ۲س 
]٤[‏ أوجد مشتقة ٤(‏ س" -۹س" )١+‏ بالنسبة إلى (٣"س'‏ + ۷) 
ج 


۶ ئ 
بفر ص ص ٤(=‏ س" - ۹س" (o+‏ ¢ 2 =(۳س' ۳ ۷( کک = اس ۱۸س ¢ 7 = ٦س‏ 


و کے ا د ا ےےے ب 
و س ‏ ٭١_-‏ = اس - 
ئل وس وڪ “س 


[] !ذا کانت ص= قاس (جاس + جتاس) أثبت أن طا "س = ١‏ 
۶س 
® 
س هة ۹ = طا 0 ۶ص 1 
ص=داس جاس + فاس جتاس = ظاس ١+‏ س =فا' س 
4| 1 
0 الطرف الايمن = کک طا سدق س طا س۳ا تدکر +۱١‏ ظا" س = قاس 


(۳٦) ۲٠٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
[] !ذا کان د(۲ س+۱) = س" أوجد د )٥(‏ 

چ 

بالاشتقاق بالنسبة ل س ...د (۲س+۱) ×۲ ۲س .. د (۲'س+ا) =س ,٭ ۲س +١=ہ‏ 

س =۲ ,. د ۲=)٥(‏ 


ا 


حل آخر :بفرض ع=۲س+٠‏ ۵ س ==( . د(ع) = 0-2 


=)- 0) =() 3 (=) =(E) 3 


[۷] اذا کان د(سل)= س۲ +۱ ۰ ر(س)=۳س و کان ص =(د ٥‏ ر)(س) أوجد کت 

3 

ص =د(ر(س)) =د(٣س+۷)‏ .. ص کد (س+۷) ٣×‏ کے (۱) 

د (س)=۳س' کے (۲) .. د (٣س+۷)‏ =۳(۳س+۷)' .. ص =۳(۹س+۷)' 

حل آخر : ص =د(ر(س)) =د(۳س+۷) =( س+۷)' +۱ ,. ص =۳(۹س+۷)' 

[۸] اناء على هيئة اسطوانة دائرية قائمة ارتفاعها من الداخل ۹سم وطول نصف القطر الداخلى لقاعدته 
“سم وضع داخله ساق معدنية طولها ٠١‏ سم فاإذا كان معدل انزلاق الساق مبتعدة عن حافة الاسطوانة 
"سم/ث أوجد معدل انزلاق الساق على قاعدة الاسطوانة عندما تصل إلى نهاية قاعدتها 

ج 


= ۲سم/ث » عندما تصل نهاية القاعدة ,. س۲٠‏ › ص كد١٠‏ 


ا 


لاحظ لم نفرض ص طول الجزء الخارج لانها تنزلق مبتعدة 


۹ م‎ 
ص۲ = ۸۱ + س" بالاشتقاق بالنسبة للزمن س‎ 
XI XY = TxIlox َ * آ ا = س‎ ٠٠ 
A 5 A 5 N5 
OPT 
ai ۲ RE 0 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲٠٠۷‏ )۳۷( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


أ 4 
[٩‏ اوجد | _--و۶س 
1 س لے ٣س‏ 
ھہ 
® 
8 ° ۶س 
هھ س 


وس = | وص = ٤لو‏ | ص | + ت = ٤لو‏ | ٣س‏ | +ت 
ر ھ۵ ھ۵ 


Il" 


[١ [‏ ارسم الشكل العام لمنحنى الدالة د حیث د(س)=س | س۔٤‏ | 


S2 
> ا علما س‎ 

من تعريف المقياس د(س) = نلاحظ أن كلا القاعدتين دوال كثيرات 
(س ٤س)‏ عماس ٤<‏ 

الحدود ,'. نبحث قابلة للاشتقاق عند س=٤‏ 

متصلة عند س=؛ 

اد +م)-د()ع کے +ھ)' - ٤‏ +ھ)- ٠‏ _ 

هھ ۰ 


سے" 


A+ RF OF 
ا س ا کے ا‎ Ce) 
ھ۰ ھ۵‎ 
الدالة غير قابلة للاشتفقاق عند س=٠ ,. س٠ نقطة حرجة‎ . 
٤ س=؟ ,. النقط الحرجة س۲ ۰ س=‎ “٠= بوصع د (س)‎ 


٣س ٤‏ عدما س > ٤‏ غير قابلة للاشتقاق د (س)= ٠‏ 
د“ (س) = غير قابلة للاشتقاق علما س => 

( ۲س )٤-‏ علما س < 
الدالة تزايدية فى الفترة ح - [۲ › ؛٤]‏ 
وتناقصية فى [" › ؛[ 


+++++++ | ------==----- +++++++ 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲١٠۷‏ )۳۸( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


۲ عدما س > ٤‏ 
د“ (س) = ٠‏ غير قابلة للاشتقاق علما س ٤=‏ 6 
۷ عدما س < ٤‏ 


المنحنى محدب لاعلى فى الفترة ] - * › [٤‏ 

> المنحنى محدب لاسفل فى الفترة ] ٤‏ › “ [ 

لا يوجد نقطة انقلاب عند س=٠‏ لانها غير قابلة للاشتقاق 
بوضع د(س)=٠‏ . نقاط تقاطع المنحنى مع محور السينات 

5 (WS (+) *( 


]١[‏ يصعد رجل طوله ٠۷١‏ سم بسرعة منتظمة ٠م/دقيقة‏ أعلى منحدر يميل على الأفقى بزاوية ظلها 
وطوله o‏ متراً وهناك مصباح مثبت على ارتفاع متراً فوق المستوی الأفقى المار بقاعدة 
المنحدر رأسياً فوق أعلى نقطة للمنحدر أوجد معدل انكماش طول ظل الرجل وكذلك معدل افقتراب نهاية 
ظل الرجل من أعلى نقطة للمنحدر [ “م/د › ۰ م/د [ 
> 


بفرض ج هھ = س متر 1 
Yo ۷ ۷‏ 
ب ه= ص متر › ب وك٣٥۲‏ »×س۷ متر 


۲٤ ٥ 
متر‎ ٤,۲٥۷۱۱, ب‎ 


.° ب |/ ۶ھ ٠‏ ۸ جھوہ۸ج بم 


جھ ھ5 ۷ ۲ 
a : > ۰٠ ٠‏ ° = ۲ + َ ۳ > ۲ 
جب آب E‏ س = ۲(س+ ص) س= ۲ص 
. مک =× . کت ے؛ م/د لاحظ أن معدل تغير المسافة بالنسبة للزمن =السرعة 


۴ ۶ وس و۶ص 
ف = س+ص بعد نهايه الظل من ١‏ نقطه ,م = مإ ٠۰=٦+ ٤=‏ د/د 
ھا و ئل ۸۷۶ ۶ل ٣‏ 


٣س‏ 
ع ھ۵ 
۲[ اوجد | چے ۶س 
2 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲٠٠۷‏ )۳۹( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ا E E na‏ 
۲ ھ' ”+۳ ٣‏ هھ 
ج | ۶س 


V‏ ا 


اد س) i ` "٣‏ س) + ت 


التكامل وتطبیقاته ٣ث ۲١۰٠۷‏ (*“( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
تجمیح من مصادر اخری 


أختر الا جاب الصحيحبي 


) یس = .......... ( > لو۲ .> لو|س ۲| +ن » غير ذلك‎ |r 
ا هھ هھ‎ 


ج 
نلاحظ ان الدالة غير متصلة عند س=؟۲ د[°›٤]‏ وشرط لايجاد التكامل أن تكون الدالة متصلة 
الاختيار الصواب غير ذلك 


ا 
[1] (المستشار) أوجد ا(۲ + س) ” 
یک 


3 
ليست على الصورة المعتادة ولايمكن وضعها عليها لذلك نبحث النهاية اليمنى واليسرى 


ا(۲ + س) 


٠‏ د(٠)‏ #د(١)‏ .. النهاية غير موجودة 


۱ 


5 2 
= (۲+ )`= =0 « ا(۲ +س)“ = (۲+)) =۲ = 
سے - 


2 


4 ھ + 
۴ وج | وس 
1 هھ +۱ 
E>‏ 
بفرض ص = ھ” .. ء۶ ص = ھ” یس 
او س ا e)‏ 
×ش ”وس = ×sءص‏ = | ×وص 
ھ E +٣‏ ا ا 
ص آ٢‏ ۲ ۲ 
= ×ئ ص + أ ×ءص = | (ص -۱) ۶ص + أ × ئ ص 
ص + ۱ ص + ۱ ص + ۱ 


= ص" - ص +۲ لو | ص ٠+‏ | +ت ےھ هھ + ۲لو |ھ +| +ت 
هھ هھ 


(“١( ۲٠٠۷ ث٣ التكامل وتطبيقاته‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


]٤[‏ أوجد ا ر 
e‏ 
® 
۳ 
٤ ۰‏ ۳ ۱ صن 
يو س= ص ° .. ۶س = ٤ص"‏ وض * | و۶س = | س وص 
8 ماس + اا۲ ٠ ٠‏ اص + ص 
٤ص‏ | + ص ۱ 
= | وص = | س ء۶ ص = ٤ال‏ ر =| 1 ء ص 
١( E oS‏ + ص) ) ص (٣‏ 
= ؛(ص - لر ١|‏ + ص |) + ث ٤=‏ #س-٤لو|ا+‏ اإس|+ت 
هھ هھ 
۱ 
حل آخر: بالضرب بسطا ومقاماً × س٤‏ ونكمل 
حل ثالث : بفرض س=جاأ ص ونكمل 
[ه] أوجد السا ن ۵ 
٣‏ جاس + جا ۲س 
> 
۲ ۰ ۲ 8 
| + ۲ جا" س | + قاس جیا" س قاس OTT‏ 
٣‏ جاس + جا سجاس جاس + جا سج یاس 
| ۲ 
جا س + قا "س 
ج ا ڪس دل إطظاس+جاس | +ت 
طظاس + جاس ر 
١]‏ اذا کان المماس للمنحنى س' ص ا يمر بالنقطة (۲ ¢ -( أوجد معادلة هذا المماس 
ml‏ 
S>‏ 


٠.‏ النقطة لا تحقق معادلة المنحنى .. فهى ليست نقطة التماس .. نفرض نقطة التماش ›٠(‏ ب) 


2 س" -ص' = بالاشتقاق بالنسبة ل س .. a‏ = م ۶ص ے ب ے ا 
۶س ئس ص ب 

1 ۲ + ۾ م ل المما ب‎ + TF +». 1 a 

. معادلة المماس = س ٠١١‏ نقطة التماس تحقق معاد پو ف کک ےک 
yT‏ ۷ يب 


ب٣‏ ب = 0 - PY‏ و م - ب p=‏ ۳ ب — )۱( 
٠‏ نقطة التماس تحفة تحقق معادلة المنحنى ۔ ب" = ۱٩‏ > (۲) 
التكامل وتطبیقاته ٣ث (٤١( ۲۰٠۷‏ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
من(۱) › (۲) .۸ + ب =۸ ے (۳) من (۳) .. ' = ۸ - ب بالتعویض فی (۲) 


(۸- ب)' ۔ب' ۱١‏ ,ر ٦٤‏ ٦۱پ‏ + بآ ۔ب' ۱١5‏ ر ب ک٣ ٥=.‏ 


يوجد نقطة التماس ›٥(‏ ۳( و معادلة المماس هى E‏ ٣ص‏ = 9س - ۱٦‏ 
سج ٠:‏ 
[۷] مستطیل مساحته ۱١‏ سم" أوجد بعديه عندما يكون طول قطره أصغر ما يمكن 
® 
٦‏ ۱ 1 
‌ ص 
^ ۲ ّ 5ف 
ف٣‏ = س AE.‏ ۲ف س = س ۲س س 
۶س 
ےہ کک ےھ کو٤‏ ص a 4 ٤=‏ 
بوصح ق س ص و ت 
٤‏ 
بعدى المستطيل ٤‏ سم › ٤سم‏ يكوان عندها القطر اصغر ما يمكن 
[] اوجد: | م 
م 
n‏ د 
اگ 


بفرض ص = اس ,. ص" = س ,. ۳٣ص"‏ ص = ء۶ س 


ص 
| س کک کت ے ٣ے‏ س = الو|س'-۱|+ت 
7 


[۹] أوجد | اس" س + ٩‏ ۶س 
٤‏ 


9 


WW 


۱,٥ = ۶س = |( - ۲) ۶س‎ ٣-س||-‎ 
٤ ٤ 


التكامل وتطبيقاته ٣ث ۲٠٠۷‏ (۳“( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
]١[‏ أوجد الحجم الناتج من دوران المنطقة الواقعة فى الربع الاول والمحصورة بين ص۲ ومحور 


: ١ TT 
الصادات والمنحنی د(س)= س" والمنحنى ر(س) = . حول محور الصادات‎ 
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لو (س "+ س )١+‏ 
]۱١[‏ أوجد ا A‏ 


س )۰ 
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= ا لر (سا + س + )= ہالر(س + س د)2 = ا(۱ + (س' + س)) ت 


ّ را + + س)) ( ۳ +س) د فگا 


ھہ سے 


: را( (س' د ا 


ا( ۳) 
دلا ادف + س)) 7 5 = لر(ھ) =۱ 


[۱۲] اذا کان د(جاس) = جا س أوجد قيمة د( ) › د( ± ) 

> 

د“ (جاس)جتاس = ۲ جاس × جتاس .. د“ (جاس) = ۲ جاس .. د“ (جاس)جتاس = ۲ جتاس 
التكامل وتطبيقاته ٣ث (““٤( ۲١٠۱۷‏ 
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)“٥( ۲١۰٠۷ ث٣ التكامل وتطبیقاته‎ 


